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MATERIAL DIAGNOSTYCZNY

Z. MATEMATYKI

Arkusz 1

POZIOM PODSTAWOWY

Czas pracy 120 minut

Instrukcja dla ucznia

1.

SN

Sprawdz, czy arkusz zawiera 12 ponumerowanych stron.

Ewentualny  brak  zglo§  przewodniczacemu  zespotu
nadzorujacego badanie.

Rozwiazania 1 odpowiedzi zapisz wmiejscu na to
przeznaczonym.

W rozwiazaniach zadan przedstaw tok rozumowania

prowadzacy do ostatecznego wyniku.

Pisz czytelnie. Uzywaj dlugopisu/pidra tylko z czarnym
tuszem/atramentem.

Nie uzywaj korektora, a btgdne zapisy wyraznie przekresl.
Pamigtaj, ze zapisy w brudnopisie nie podlegaja ocenie.

Mozesz korzysta¢ z zestawu wzordw matematycznych, cyrkla
i linijki oraz kalkulatora.

Wypehij t¢ czg$¢ karty odpowiedzi, ktéra koduje uczen. Nie
wpisuj zadnych znakéw w czeSci przeznaczonej dla
oceniajacego.

Na karcie odpowiedzi wpisz swoja datg urodzenia i PESEL.
Zamaluj M pola odpowiadajace cyfrom numeru PESEL. Bledne

zaznaczenie otocz kotkiem @ 1 zaznacz wla$ciwe.

Zyczymy powodzenia!

ARKUSZ 1
GRUDZIEN

ROK 2005

Za rozwigzanie
wszystkich zadan
mozna otrzymac
tacznie
50 punktow

Wypehia uczen przed rozpoczeciem pracy

PESEL UCZNIA

Wypehia uczen
przed rozpoczgciem
racy

KOD UCZNIA
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Matematyka — grudzien 2005 r.

Zadanie 1. (4 pki)

Wielomian P(x)=x’ —21x+20 rozléz na czynniki liniowe, to znaczy zapisz go w postaci
iloczynu trzech wielomian6éw stopnia pierwszego.
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Zadanie 2. (4 pki)

W  roku 2005 na uroczystosci urodzin zapytano jubilata, ile ma lat.
Jubilat odpowiedzial: ,,Jesli swoj wiek sprzed 10 lat pomnozg przez swoj wiek za 11 lat,
to otrzymam rok mojego urodzenia”. Utéz odpowiednie rdwnanie, rozwiaz je i zapisz,
w ktorym roku urodzit sig ten jubilat.
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Zadanie 3. (5 pki)

x+2 dla xe <—1; 1)
—(x-1)*dla x&(1; 3)

a) Sprawdz, czy liczba a = (0,25)'0’5 nalezy do dziedziny funkcji f(x).
b) Oblicz f(2) oraz f(3).

c) Sporzadz wykres funkcji f(x).

d) Podaj rozwiazanie réwnania f(x)=0.

e) Zapisz zbior wartosci funkcji f(x).

Funkcja f(x) jest okreslona wzorem: f(x)= {
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Zadanie 4. (6 pki)

W uktadzie wspotrzednych sa dane dwa punkty: 4=(-2,2) i B=(4,4).

a) Wyznacz rdwnanie prostej 4B .

b) Prosta AB oraz prosta o réwnaniu 9x—6y—26=0 przecinaja si¢ w punkcie C.
Oblicz wspotrzedne punktu C.

¢) Wyznacz rownanie symetralnej odcinka 4B .
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Zadanie 5. (5 pki)

Nieskonczony ciag liczbowy (an) jest okreslony wzorem a, =4n—-31, n=1,2,3,....

Wyrazy a,, a,.,, a,,, danego ciagu (an), wzigte w takim porzadku, powigkszono: wyraz
a, o1, wyraz a,, o3 orazwyraz a, , o23. W ten sposob otrzymano trzy pierwsze wyrazy
pewnego ciagu geometrycznego. Wyznacz k oraz czwarty wyraz tego ciagu geometrycznego.
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Zadanie 6. (4 pkt)

Do szkolnych zawodoéw szachowych zglosito si¢ 16 uczniéw, wsroéd ktorych byto dwoch
faworytéw. Organizatorzy zawoddéw zamierzaja losowo podzieli¢ szachistow na dwie
jednakowo liczne grupy eliminacyjne, Niebieska i Zolta. Oblicz prawdopodobienstwo
zdarzenia polegajacego na tym, ze faworyci tych zawodow nie znajda si¢ w tej samej grupie
eliminacyjnej. Koncowy wynik obliczen zapisz w postaci utamka nieskracalnego.
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Zadanie 7. (3 pkt)

Aby wyznaczy¢ wszystkie liczby calkowite ¢, dla ktorych liczba postaci ¢

jest takze

liczba catkowita mozna postapi¢ w nastgpujacy sposob:

a) Wyrazenie w liczniku ulamka zapisujemy w postaci sumy, ktérej jednym
ze sktadnikéw jest wyrazenie z mianownika:
c-3 (c-5)+2

c—35 c—-5
b) Zapisujemy powyzszy utamek w postaci sumy liczby 1 oraz pewnego utamka:
c—-5+2 c¢-5 2 2
= + =1+
c-5 c-=5 c¢-5 c-5

c) Zauwazamy, ze utamek jest liczba calkowita wtedy 1 tylko wtedy, gdy liczba

c-5
(c —5) jest catkowitym dzielnikiem liczby 2, czyli ze (c—-5) {— L1,-2, 2}.
d) Rozwiazujemy kolejno réwnania c—-5=-1, c¢-5=1, c¢-5=-2, c¢-5=2,

c—5

1 otrzymujemy odpowiedz: liczba postaci jest catkowita dla:

c=4,¢c=6,c=3,c=17.

Rozumujac analogicznie, wyznacz wszystkie liczby catkowite x, dla ktérych liczba postaci
X

jest liczba catkowita.
x-3
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Zadanie 8. (5 pkt)
W kwadrat ABCD wpisano kwadrat EFGH , jak pokazano na ponizszym rysunku. Wiedzac,

.2 :
ze |AB| =1 oraz tangens kata AEH rdwna si¢ 3 oblicz pole kwadratu EFGH .

D G C
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Zadanie 9. (7 pkt)

Liczbg naturalng ¢, nazywamy n -ta liczba trojkatna, jezeli jest ona suma n kolejnych,
poczatkowych liczb naturalnych. Liczbami trojkatnymi sa zatem: ¢ =1, ¢, =1+2=3,
t,=1+243=6,1, =1+24+3+4=10, t; =1+2+3+4+5=15. Stosujac t¢ definicj¢:

a) wyznacz liczbg ¢, .

b) uldz odpowiednie réwnanie i zbadaj, czy liczba 7626 jest liczba trojkatna.
c) wyznacz najwigksza czterocyfrowa liczbg trojkatna.
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Zadanie 10. (7 pkt)

Pole powierzchni catkowitej prawidtowego ostrostupa trojkatnego rowna sig 1444/3,

a pole jego powierzchni boczne;j 96+/3 . Oblicz objetos¢ tego ostrostupa.
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BRUDNOPIS



